
La réciproque d'une fonction

Mise en situation
Deux ingénieurs ont déterminé la relation entre la vitesse d'une voiture et sa distance de freinage.  Pour décrire cette 
relation, on utilise D=0,006v^(2), où D est la distance de freinage, en mètres, et v, la vitesse de la voiture en 
kilomètres à l'heure.  Le graphique de cette fonction (ci-dessous à gauche) montre qu'à mesure que la vitesse 
augmente, la distance de freinage augmente plus rapidement.  

Si on voulait savoir à quelle distance on devrait freiner pour une certaine vitesse, on pourrait regarder au graphique 
ci-dessous à droite, où la distance est maintenant la variable dépendante.

La réciproque d'une fonction

C'est une réflexion diagonale qui a pour effet 
d'échanger les valeurs indépendantes et 
dépendantes du graphique.  En autres mots, les 
valeurs de x et les valeurs de y s'inverse.  

La réciproque d'une fonction f est notée f^-1 et 
on dit qu'une fonction et sa réciproque sont 
telles que si f(a)=balors f^(-1)(b)=a.
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Pour déterminer une réciproque algébriquement

La réciproque est "l'inverse" de la fonction initiale, ou le résultat d'opérations inverses.  Donc, les 
étapes à suivre pour déterminer la réciproque sont : 

1.  Écris l'équation sous la forme de "y =", si elle ne l'est pas déjà.
2.  Permute x et y dans l'équation (échange-les)
3.  Isole y dans la nouvelle équation (utilise les opérations inverses)
4.  Remplace y par f^(-1)(x).
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Exemple
Reprenons la mise en situation
Deux ingénieurs ont déterminé la relation entre la vitesse d'une voiture et sa distance de freinage.  Pour décrire 
cette relation, on utilise D=0,006v^(2), où D est la distance de freinage, en mètres, et v, la vitesse de la voiture en 
kilomètres à l'heure.
a)  Détermine l'équation de la réciproque de cette fonction.
b)  Indique le domaine et l'image de la fonction D et de sa réciproque.
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